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Exercice 1 – Polynésie – juin 1999 

Partie I 

Par lecture graphique, la courbe de � ne coupe qu’une fois l’axe des abscisses donc l’équation ���� � 0 a une 

unique solution dans �1; 6� qui est : 1 . 

Graphiquement, la courbe de � est au-dessus de l’axe des abscisses sur �1; 6� donc ���� � 0  

 

Partie II 

1)   

a. �2� �
�

����
�

�

�
� 1    ;   �4� �

�

����
�

�

�
    ;   �6� �

�

����
�

�

�
� 1  

b.  est la composée de la fonction � et de la fonction inverse : 

lim
���

���� � 0�   et  lim
����

1

�
�  ∞    donc par composition,  lim

���
��� �  ∞  

Ce résultat montre que la droite d’équation � � 1 est une asymptote verticale à la courbe de . 

c. Sur �1; 4�, la fonction � est croissante et ses images appartiennent à �0; 4�. 
Sur �0; 4�, la fonction inverse est décroissante. Donc la 

fonction  est décroissante sur �1; 4�. 

Sur �4; 6�, � est décroissante. Ses images appartiennent à 

�1: 4�. Sur �1; 4�, la fonction inverse est décroissante. 

Donc la fonction  est croissante sur �4; 6�. 

d. �,�4� est le coefficient directeur de la tangente à la courbe de � au point d’abscisse 4. Or d’après 

l’énoncé, cette tangente est horizontale. Donc �,�4� � 0 . 

 est de la forme 
�

�
 donc la dérivée de  est de la forme –

�.

�/. Autrement dit : ,�4� � 0
�.���

����/ � 0  

e. �,�6� est le coefficient directeur de la tangente à la courbe de � au point d’abscisse 6. Or d’après 

l’énoncé, cette tangente est la droite �12�. Son coefficient directeur est : 
34536

�45�6
�

75�

75�
� 04. Donc �,�6� � 04 . 

On a ensuite : ,�6� � 0
�.���

����/ � 0
5�

�/ � 4 . 

2) Et voici une courbe possible : 
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Exercice 2 – Amérique du Sud – novembre 1998 

Partie A 

1) ���� � 7 : la solution est environ 3,7  ;  ���� � 4 : la solution est environ 8  

2) �0� ; 3  

3) La fonction � est décroissante sur �0; 14�. 
4) On en déduit que �< est négative sur �0; 14�. 

 

Partie B 

1)   

a. Si le prix est de 700€, alors ���� � 7. D’après la partie A, la quantité � correspondante est environ 

3,7. Autrement dit, la quantité acheté par les consommateurs est de 3 700 produits . 

Si le prix est de 400€, alors ���� � 4 donc � ; 8 et la quantité achetée est alors de 8000 produits  

b. Le prix de vente minimal correspond à �0�, donc à 300€  

2)   

a. ?,��� 0 ���� � ��,��� or sur �0; 14�, � est positif et �,��� est aussi positif (d’après la partie A) donc 

?,��� 0 ���� � 0  

b. La recette marginale est donc toujours supérieure au prix de vente ����. 

3)   

a. ���� �
��

���
 : 

lim
���@

���� � lim
���@

40

�  2
� lim

���@

40

�
� 0  

Concrètement, pour vendre un très grand nombre d’objets, le prix de vente doit être proche de 0. 

b. L’abscisse du point d’intersection de A� et AB doit vérifier : ���� � ��� : 

���� � ��� C
40

�  2
�

1

18
��  3 C

40 D 18

18��  2� 
�

����  2�  3 D 18 D ��  2�

18��  2�
 

C 720 � �E  2��  54�  108 C �E  2��  54� 0 612 � 0  

�� 0 6����  8�  102� � �E  8��  102� 0 6�� 0 48� 0 612 � �E  2��  54� 0 612 

Nous devons donc résoudre : �� 0 6����  8�  102� � 0 or si un produit est nul alors l’un des facteurs est nul. 

Donc � 0 6 � 0 ou ��  8�  102 � 0. 

La première équation donne � � 6. Pour la seconde, on calcule le discriminant : Δ � 8� 0 4 D 102 � 0344 H 0 

donc l’équation n’a pas de solutions. Finalement �� � 6  

Il ne reste plus qu’à calculer : I� � ����� �
��

���
� 5  
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Exercice 1 

1) � possède une valeur interdite 1. Donc J� � K 0 L1M  

2) Pour � H 1 : 

lim
���
�N�

7��  6�  2 � 7 D 1�  6 D 1  2 � 15  et lim
���
�N�

1 0 � � 0� donc, par quotient,   lim
���
�N�

���� �  ∞  

Pour � P 1 :  

lim
���
�Q�

7��  6�  2 � 7 D 1�  6 D 1  2 � 15  et lim
���
�Q�

1 0 � � 05 donc, par quotient,   lim
���
�Q�

���� � 0∞  

3) Pour � R 1 : 

���� 0 �07� 0 13� �
7��  6�  2

1 0 �
 

�7�  13��1 0 ��

1 0 �
�

7��  6�  2  7� 0 7��  13 0 13�

1 0 �
�

15

1 0 �
 

lim
���@

15

1 0 �
� lim

���@

15

0�
� 0   et  lim

��5@

15

1 0 �
� lim

��5@

15

0�
� 0    

Donc la droite d’équation S � 07� 0 13 est bien asymptote oblique à la courbe de � en  ∞ et en 0∞. 

4)  

lim
��5@

���� � lim
��5@

7��

0�
� lim

��5@
07� �  ∞   et lim

���@
���� � lim

���@

7��

0�
� lim

���@
07� � 0∞    

 

Exercice 2 

1) A� passe par T�2; 1� donc ��2� � 1 ce qui signifie que 2U  V  
�

�
� 1 ou encore 2U  V � 0  

La tangente à A� en T est horizontale donc �,�2� � 0 car le coefficient directeur de la tangente au point d’abscisse U 

correspond à �,�U�. 

Calculons �< : � est de la forme W  
�

X
 avec W: � Y U�  V donc W,��� � U et Z: � Y 3 0 � donc Z,��� � 01. 

�,��� � W,��� 0
Z,���

Z���� � U  
1

�3 0 ��� 

�,�2� � 0 C U  
1

1� � 0 C U � 01  

On en déduit que V � 02U � 2 . 

Finalement : ���� � 0�  2  
�

E5�
 

2)   
a. Pour � [ K 0 L3M : 

����— �  2� 0�  2  
1

3 0 �
 � 0 2 �

1

3 0 �
 

lim
���@

1

3 0 �
� 0  et lim

��5@

1

3 0 �
� 0 

Ceci montre bien que la droite Δ est une asymptote oblique à A�. 

b. Pour étudier la position relative de A� et Δ, on doit étudier le signe de ���� 0 �0�  2�, autrement 

dit le signe de 
�

E5�
. 

Sur �0∞; 3�, 3 0 � est positif donc 
�

E5�
 est positif et donc A� est au dessus de Δ. 

Sur �3;  ∞�, 3 0 � est négatif donc 
�

E5�
 est négatif et donc A� est en dessous de Δ. 

c. Pour � H 3 : 

lim
��E
�NE

�� 0 5�  7 � 3� 0 5 D 3  7 � 1  et lim
��E
�NE

3 0 � � 0�  donc, par quotient,  lim
��E
�NE

���� �  ∞  

Pour � P 3 : 



lim
��E
�QE

�� 0 5�  7 � 3� 0 5 D 3  7 � 1  et lim
��E
�QE

3 0 � � 05  donc, par quotient,  lim
��E
�QE

���� � 0∞  

d. En utilisant la question 1,  

�,��� � U  
1

�3 0 ��� � 01  
1

�3 0 ��� �
0�3 0 ���  1

�3 0 ��� �
09  6� 0 ��  1

�3 0 ��� �
0��  6� 0 8

�3 0 ���  

Le signe du dénominateur est bien évidemment positif. 

Pour le signe du numérateur, on calcule le discriminant :Δ � 6� 0 4 D �01� D �08� � 4. 

Donc, 0��  6� 0 8 est du signe de U � 01 sauf entre les racines : �� �
5^�√`

�a
�

5���

5�
� 2 et �� �

5^5√`

�a
� 4 

 

� 0∞  2  3  4   ∞ 

Signe de �,���  0 0       0 0  

Variations de � 

 ∞     ∞  

 

0∞ 

 05   

        

  1     0∞ 

 

e. Et voici la courbe :  

 

 

Exercice 3 – Polynésie – juin 1999 

Partie I 

Par lecture graphique, la courbe de � ne coupe qu’une fois l’axe des abscisses donc l’équation ���� � 0 a une 

unique solution dans �1; 6� qui est : 1 . 

Graphiquement, la courbe de � est au-dessus de l’axe des abscisses sur �1; 6� donc ���� � 0  

 

Partie II 

1)   

a. �2� �
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b.  est la composée de la fonction � et de la fonction inverse : 

lim
���

���� � 0�   et  lim
����

1

�
�  ∞    donc par composition,  lim

���
��� �  ∞  

Ce résultat montre que la droite d’équation � � 1 est une asymptote verticale à la courbe de . 

c. Sur �1; 4�, la fonction � est croissante et ses images appartiennent à �0; 4�. 
Sur �0; 4�, la fonction inverse est décroissante. Donc la 

fonction  est décroissante sur �1; 4�. 

Sur �4; 6�, � est décroissante. Ses images appartiennent à 

�1: 4�. Sur �1; 4�, la fonction inverse est décroissante. 

Donc la fonction  est croissante sur �4; 6�. 

d. �,�4� est le coefficient directeur de la tangente à la courbe de � au point d’abscisse 4. Or d’après 

l’énoncé, cette tangente est horizontale. Donc �,�4� � 0 . 

 est de la forme 
�

�
 donc la dérivée de  est de la forme –

�.

�/. Autrement dit : ,�4� � 0
�.���

����/ � 0  

e. �,�6� est le coefficient directeur de la tangente à la courbe de � au point d’abscisse 6. Or d’après 

l’énoncé, cette tangente est la droite �12�. Son coefficient directeur est : 
34536

�45�6
�

75�

75�
� 04. Donc �,�6� � 04 . 

On a ensuite : ,�6� � 0
�.���

����/ � 0
5�

�/ � 4 . 

2) Et voici une courbe possible : 
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