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Correction devoir surveillé n°8 

 

Exercice 1 

1) ��������. �������� � ��������. ��������� car � est le projeté orthogonal de � sur 	��
. De 

plus, � est le milieu de ���� car dans un triangle ��� isocèle en �, la hauteur 

issue de � est également la médiatrice de ����. 

D’où ��������. �������� � �� 
 �� 
 cos	0
 � 4 
 2 � 8 . 

2) ��������. ������� � ��������. �������� � ��������� � ��������. ������� � ��� 

Or 	��
 et 	��
 sont perpendiculaires et 	��
 et 	��
 sont parallèles donc 

	��
 et 	��
 sont perpendiculaires et donc ��������. ������� � 0. 

On en déduit : ��������. ������� � ��� � 16  

3) ��������. ������� � ��������. ��������� � �������� � ��������. �������� � ��������. ������� � ���������. �������� � 0 � �8  

 

Exercice 2 

1) On considère un point � du plan : 

��� � ��� � ��������� � ��������� � ��������� � ��������� � ��� � 2��������. ������� � ��� � ��� � 2��������. ������� � ��� 

Or 2��������. ������� � 2��������. ������� � 2��������. �������� � �������� � 2��������. 0�� � 0 car � est le milieu de ����. 

Et par ailleurs, �� � �� � �
� �� d’où ��� � ��� � 2��� � 2 
  �

� �� "� � 2��� � �
# ��� 

Et donc ��� � ��� � 2��� � �
�  ���  

2) ��� � ��� � 36 % 2��� � �
� ��� � 36 % ��� � �

�  36 � �
� 
 6�" % ��� � 9 % �� � 3 

Donc l’ensemble des points cherchés est le cercle de centre � et de rayon 3. 

 

Exercice 3 

1) '� � (� � 2' � ( � 5 
'� � 2' � 1 � (� � ( � �

# � 5 � 1 � �
#  

	' � 1
� �  ( � �
�"� � �*

#   

�� est donc le cercle de centre �  �1; �
�"  et de rayon *

�   

2) Le cercle �� a pour centre �	4; 3
 et pour rayon 5. Une équation est : 	' � 4
� � 	( � 3
� � 25 ou encore, 

en développant : '� � (� � 8' � 6( � 0  

3) Pour déterminer les coordonnées des points d’intersection de �� et ��, on résout le système : 

4 '� � (� � 2' � ( � 5
'� � (� � 8' � 6( � 05 % 4'� � (� � 2' � ( � 5

10' � 5( � 5 5       en soustrayant les deux équations. 

% 4'� � 	1 � 2'
� � 2' � 	1 � 2'
 � 5
( � 1 � 2' 5 

% 4 5'� � 5
( � 1 � 2'5 

% 4 ' � 1
( � �15   ou  4' � �1

( � 3 5 
On obtient donc 7	�1; 3
  et  8	1; �1
  

4) Le cercle �� a pour centre �	4; 3
. La tangente à �� en 8 est la perpendiculaire à 	�8
 passant par 8. 

On considère un point �	'; (
 appartenant à cette tangente 9�. Alors 8�������� et 8������� sont orthogonaux et leur 

produit scalaire est nul. Or 8�������� :' � 1
( � 1;  et  8�������  3

4". 

8��������. 8������� � 0 % 3	' � 1
 � 4	( � 1
 � 0 % 3' � 4( � 1 � 0  



5) Une droite d’équation <' � =( � > � 0  admet le vecteur  �=
< " pour vecteur directeur. 

Le vecteur ?������  �3
�4" dirige donc 9� et le vecteur ?������  �4

3 " dirige 9�. 

?������. ?������ � �3 
 	�4
 � 	�4
 
 3 � 0 donc ?������ et ?������ sont orthogonaux et les droites 9� et 9� sont 

perpendiculaires. 

 

Exercice 4 

1) Dans le triangle ���, on utilise la relation d’Al Kashi : ��� � ��� � ��� � 2�� 
 �� 
 cos��@� 

D’où : 1,2� � 1� � 0,8� � 2 
 1 
 0,8 
 cos� �@� 

cos��@� � 0,125 et donc �@ B 82,8°  

2) �DEF � �
� �� 
 �� 
 sin��@� or cos��@� � 0,125 � �

H et cos�	�@
 � sin���@� � 1 d’où sin�	�@
 � 1 �  �
H"�

 et 

donc sin���@� � IJ
I# .  De plus, comme �@ K �0; 90�, sin��@� L 0 donc sin��@� � MIJ

I# � J√O
H  

On a donc : �DEF � �
� 
 1 
 0,8 
 J√O

H � J√O
�I 
 #

* � J√O
�P  

 

Exercice 5 

Calcul de la longueur �� : le bateau avance à 24QR. ST� pendant 20 RUV, c’est-à-dire 
�
J S. 

La distance �� est donc de 8 QR car 
�
J 
 24 � 8. 

En utilisant la formule des sinus dans le triangle ��� : 
DE

WXY	EFDZ
 � EF
WXY	D@
.  

Or dans un triangle, la somme des angles est égale à 180°  donc  

�[ � 180 � �@ � ���Z � 180 � 32 � 	180 � 57
 � 25° 
D’où �� � EF WXY	EFDZ


WXY	D@
 � H WXY	�HPT*O

WXY	�*
     et donc �� B 15,876 QR  

    
Exercice 6 

1) Pour tout < et = K `,  

1
2 �cos	< � =
 � cos	< � =
� � 1

2 �cos	<
 cos	=
 � sin	<
 sin	=
 � 	cos	<
 cos	=
 � sin	<
 sin	=

� 
� 1

2 �2 sin	<
 sin	=
� � sin	<
 sin	=
 

2) cos	2<
 � sin	2<
 � 1 � 2 sin�	<
 � 2 cos	<
 sin	<
 
� cos�	<
 � sin�	<
 � 2 cos	<
 sin	<
 � 2 sin�	<
 
� 	cos	<
 � sin	<

� � 2 sin�	<
 

3) 
Ja
# � a

J � ba
�� � #a

�� � �Ja
��  

cos :13c
12 ; � cos :3c

4 � c
3; � cos :3c

4 ; cos  c
3" � sin :3c

4 ; sin  c
3" 

� � √2
2 
 1

2 � √2
2 
 √3

2  

D’où cos  �Ja
�� " � � √���d√J�

#  

sin  �Ja
�� " � sin  Ja

# " cos  a
J" � sin  a

J" cos  Ja
# " � √�

� 
 �
� � √J

� 
  � √�
� " d’où sin  �Ja

�� " � √���T√J�
#  


